Domaci zabava z Kombinatorické teorie her, 4. série

Veskera tvrzeni precizné zduvodnéte.

Popiseme pravidla hry Hackenbush. Je dan graf s hranami az t¥i barev, modré, cervené a zelené.
Alespon jeden vrchol grafu lezi ,na zemi“, kterou znazornujeme tenkou vodorovnou carou. Levy
hra¢ ve svém tahu smaze modrou nebo zelenou hranu, pokud se timto odpojila néjaka cast grafu
od zemé, je tato ¢ast celd smazana. Pravy hrd¢ maZe ¢ervené nebo zelené hrany (a také odstrariuje
odpojené ¢ésti). Pro nésledujici pozice Hackenbushe popiste a pochopitelné odtivodnéte ¢asteéné
usporadani relaci <. Nakreslete jejich Hassetiv diagram.
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Ukaiite, ze M@ = {n —1]]} a = {[=n+1]} pro celé n > 1. 1 bod

Dokazte nasledujici tvrzeni (dejte si pfi tom pozor na to, kdy se pracuje s ¢isly a kdy s ¢iselnymi
hrami): Necht a, b, ¢ € Z. Potom

(i) @+ Bl+@>0ca+b+c>0 (a symetricky téZ pro opac¢nou relaci <), 2 body
(i) @+b =@ a+b=cataké @> bl < a > b. 1 bod
Najdéte kanonicky tvar souct {0[x} + *, {*|0} + * a {0]x} + {|0}. 2 body

Méjme libovolnou pozici H v Hackenbushi, ktera obsahuje n modrych hran a zadné dalsi. Dokazte,
ze H =M. 2 body



