(8.1)

Ukoly z diskrétni matematiky, 8. série

Veskera tvrzeni precizné zdivodnéte.

Graf G nazveme k-reguldrni, pokud stupen kazdého jeho vrcholu je roven k.
(i) Je pravda, Ze kazdé dva (n — 1)-reguldrni grafy jsou izomorfni? 1 bod

(ii) Je pravda, ze kazdé dva (n — 2)-regularni grafy jsou izomorfni? 2 body

(8.2)

Pro ktera n existuje graf G na n vrcholech, jehoz stupné jsou vsechny razné
aZz na dva (které tedy mohou byt stejné)? Pokud pro dany pocet vrcholt n
graf existuje, popiste jeho konstrukei (¢éi jinak dokazte jeho existenci), pokud
neexistuje, dokazte. 4 body

Rozhodnéte, zda existuje nebo neexistuje nesouvisly graf, jehoz doplnék je
opét nesouvisly graf. To, co tvrdite, pochopitelné dokazte. (Graf je souvisly,
pokud v ném existuje cesta z kazdého vrcholu do kazdého.) 3 body

Necht G = (V, E) je graf. Bijekci f: V — V nazveme automorfismus, pokud
plati {u,v} € E < {f(u), f(v)} € E. (Je to tedy izomorfismus grafu sama
na sebe.) Graf, ktery ma pouze jeden automorfismus (vSimnéte si, Ze to
bude identita) nazveme strnuly. Najdéte piiklad né&jakého strnulého grafu
na n > 1 vrcholech a dokazte to o ném. 8 body



