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Ukoly z Kombinatoriky a grafii, 10. série

Veskera tvrzeni precizné zdavodnéte.

Necht G je rovinny vrcholové 2-souvisly graf a uvazme libovolné jeho rovinné
nakresleni. Pofddné dokazte, Ze hranice kazdé stény (i té vnéjsi) je grafova
kruznice. 3 body

Dokazte, Ze ve vrcholové 2-souvislém grafu pro kazdé dvé hrany existuje
kruznice, ktera je obsahuje. 4 body

Existuje hranové 2-souvisly graf, kde néjaké dvé jeho hrany nelezi na kruz-
nici? 3 body

Dokazte ¢i vyvrafte: Pro kazdé n € N existuje N € N, Ze jsou-li hrany
uplného grafu K libovolné obarveny n barvami, potom v uvazovaném K y
existuje uplny podgraf K, jehoz vSechny hrany maji tutéz barvu. 8 body

DokaZte ¢i vyvrafte: Pro vSechna n,p € N existuje N € N, Ze je-li X li-
bovolnd N-prvkova mnozina, jejiz kazda nepridzdna podmnozina velikosti
nanejvys p je obarvena jednou ze dvou barev, potom existuje n-prvkova
podmnozina Y C X, jejiz vSechny podmnoziny velikosti nejvys p maji tutéz
barvu. 3 body

Dokazte, ze pro kazdé k € N existuje NV € N takové, ze libovolnd N-prvkova
posloupnost realnych c¢isel obsahuje neklesajici nebo nerostouci podposloup-
nost délky k. 5 bodi



